
1. Examen

1. La función φ(z) es meromorfa en el dominio D y anaĺıtica en su frontera C.
Demostrar las proposiciones siguientes:

a) Si |φ(z)| < 1 sobre C, el número de raicez de la ecuación φ(z) = α (|α| ≥ 1),
pertenecientes al dominio D, es igual al número de polos de la función φ(z) en el
domonio D.

b) Si |φ(z)| > 1 sobre C, el número de raicez de la ecuación φ(z) = β (|β| ≤ 1),
pertenecientes al dominio D, es igual al número de ceros de la función φ(z) en el
domonio D.

2. Sumar ∞∑
n=0

(−1)n zn

n

y demostrar, que
∞∑

n=0

(−1)n sinnφ

n
=

φ

2
(−π < φ < π).

3. Hallar

1)
∫ ∞

0

xpdx

(1 + x2)2
(1p = 1;−1 < p < 3),

2)
∫ 2π

0

dφ

a + cos φ
(a > 1).

4. Hallar
lim
ρ→0

∫

|z−a|=ρ

φ(z)f(z)dz,

si φ(z) es anaĺıtica en z = a y f(z) en z = a tiene polo del orden k.
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