1).-

2).-

Examen de Andlisis Real

Sea f,(r) = e ™ — 2¢72"® determine si se cumple:

S [ hwin= [ 7S g

n=1 n=1

Sea f: [—1,1] — R dada por

0 siz = 0;
J(w) = r3sen (W) sixz#0.

Muestre que la funcién |f’| no es acotada, ni Riemann-integrable pero si es
Lebesgue-integrable.

Sea £ C R, m la medida de Lebesgue, suponga que m(E) < oo y si f, :
E — R converge casi en todo punto de F a f, pruebe que {f,} converge en
medida a f.

Sea f € L'([a,b] x [c,d],m), f > 0 suponga ||f||1 > b— a, pruebe que existe
x € [a,] tal que [, f(z,y)dy > 1.

Sea (X, A, 1) espacio de medida, pruebe que p es o-finita si y sélo si existe
una funcion integrable estrictamente positiva.

i).- Sea X un conjunto arbitrario, para E C P(X) fijo, denote por A(FE) la
o-algebra generada por E. Pruebe que para todo A € A(F), existe una
subfamilia a lo més numerable Fy C F tal que A € A(E)).

ii).- Si X es nonumerabley S := {A C X: A 6 X\A esalomds numerable}.
Pruebe que D := {(z,z): x € X}, la diagonal de X x X, no pertenece
a A(S x S),donde S x S:={Ax B: A, Be S}



