
Examen Básico de Análisis Real
Enero 2020

1. Sea m la medida de Lebesgue en R, para f ∈ L1(0, 1) y x ∈ (0, 1) considere g(x) :=∫
(x,1)

f(y)
y dm. Determine si g ∈ L1(0, 1).

2. Sean f, fn ∈ Lp([a, b]) suponga fn → f en Lp y g(x) :=
∫ x

a
fdm, gn(x) :=

∫ x

a
fndm.

Determine si gn → g en medida.

3. Sea A ⊂ [0, 1] Lebesgue medible suponga que existe 0 < q < 1 tal que para cada intervalo
I m(A ∩ I) ≤ qm(I) calcule m(A).

4. Construya funciones f, fn ∈ L1(R) tal que fn → f c.t.p. y no se satisfaga la conclusión
del Lema de Fatou.

5. Sea m la medida de Lebesgue en R, f ∈ L1(R) si f es uniformemente continua, determine
ĺımx→∞ f(x)

6. Demuestre que existen conjuntos Lebesgue medibles pero no de Borel en Rn.
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