EXAMEN BASICO DE ANALISIS COMPLEJO 2020-2 07/09/2020

1.

Encuentra y explica en qué consiste el error en la prueba de la siguiente afir-
macion. Afirmacién: In(—z) = In(z) para todo nimero complejo z # 0.
Demostracion:

(a) In((=2)%) = In(2?),
(b) In(—z) +In(—=2) = In(z) + In(2),
(¢) 2In(—z) = 21In(z) y por lo tanto: In(—z) = In(2)

. Supongamos que f(z) = Y >°  a,z" tiene radio de convergencia R = 1. De-

muestra que g(z) = >, 92" es una funcién entera.
(a) Considerar R : C — C dada por R(z) = —z/(z—1)?. Mostrar que existen
biholomorfismos Ry, Ry : C — C tales que Ry o Ro Ry(z) = 2%
(b) Sea R : (:f — @ holomorfa 2 +— 1. Mostrar que existen biholomorfismos
Ry, Ry : C — C tales que Ryo Ro Ry(z) = 22
Hallar Ozw dt/(a+ cost) con a > 1.
Mostrar que el polinomio P(z) = 32" + 42% + 62° + 192* + 32 + 1 tiene

(a) 4 ceros en el disco |z| < 1,

(b) 11 ceros en el anillo 1 < |z] < 2.

iSon By(0) \ {0} v By(0) \ B1(0) conformemente equivalentes? Mostrar tu
respuesta.



