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Instrucciones: Para aprobar este examen, de los 6 ejercicios propuestos se
tiene que contestar por lo menos 4.

Con boligrafo negro escriba sus soluciones; inicie cada problema en una hoja
limpia, no inicie la solucién de un nuevo problema en una hoja usada. Numere
sus hojas como /,,, %/, ®/n, etcétera, siendo n el nimero total de hojas que
entregara.

El tiempo para resolver este examen es de cuatro horas.

1. Demuestre que RY con la topologia producto no es una imagen continua
de R.

2. Sea g¢ : X — Y una funcién cociente. Demuestre que si Y es conexo y cada
conjunto ¢~ [{y}] es conexo, para cada y € Y, entonces X es conexo.

3. Demuestre que en un espacio Lindelof y perfectamente normal cada sub-
conjunto discreto es a lo mas numerable.

4. Sea f: X — Y una funcién sobreyectiva entre espacios Tychonoff. Si X
es numerable y Y compacto; demuestre que Y tiene un punto aislado.

5. Muestre que el conjunto de funciones continuas de [0,1] en R, denotado
C([0,1]), es un subconjunto denso del producto RI®!. Dar un ejemplo de
un espacio X tal que C(X) no sea denso en R¥.

6. Si X es un espacio de Tychonoff numerable, probar que existe una funcién
inyectiva y continua f : X — R tal que f[X] C Q, en donde Q es el
conjunto de los nimeros racionales.



